
ƆƕΧƋ 1ƋƗ ƗΕƏƍεƆƗ – ƈ΄ ƋƐΕƕƋƗƍάƑ  

 
ƘΕƏƓƗ 1ƋƗ ƆƔƓ 5 ƗΕƏƍεΕƗ 

ƔƆƑƉƏƏƋƑƍƉƗ ƉƒƉƘƆƗƉƍƗ ƈ΄ ƘƆƒƋƗ  

ƋƐƉƕƋƗƍƓƙ ƈƉƑƍƎƓƙ ƏƙƎƉƍƓƙ ƎƆƍ ƉƔƆƏ (ƓƐƆεƆ Ƈ΄) 

ƘƉƘƆƕƘƋ 23 ƐƆΪƓƙ  2012 

ƉƒƉƘƆƊƓƐƉƑƓ  ƐƆƌƋƐƆ :  

ƐƆƌƋƐƆƘƍƎƆ  ƎƆƍ ƗƘƓƍΧƉƍƆ ƗƘƆƘƍƗƘƍƎƋƗ 

ƈƉƑƍƎƋƗ ƔƆƍεƉƍƆƗ 

ƗƙƑƓƏƓ ƗƉƏƍεάƑ : ƔƉƑƘƉ (5) 
 

ƌƉƐƆ Ɔ 

Ɔ1. ƆƯ ƱƬ ƴƶƯƤƲƵơƴƨƬƳ f, g ƨƢƯƤƬ πƤƲƤƦƺƦƢƴƬΣƨƳ ƴƵƱ , ƯƤ 

ƤπƱƧƨƢưƨƵƨ ƽƵƬ ( )′+ )x(g)x(f = ( ) ( )xgxf ′+′ , ∈x  
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Ɔ2. Ɨƨ ƠƯƤ πƨƢƲƤΣƤ Σƨ ƬƴƱπƢƫƤƯƤ ƤπƱƵƨƮƠƴΣƤƵƤ ƯƤ ƧƿƴƨƵƨ 
ƵƱƯ ƭƮƤƴƬƭƽ ƱƲƬƴΣƽ ƵƪƳ πƬƫƤƯƽƵƪƵƤƳ ƨƯƽƳ ƨƯƧƨƸƱΣƠƯƱƶ 
Ɔ  

ƐƱƯƟƧƨƳ 4 

Ɔ3. ƔƿƳ ƱƲƢƩƨƵƤƬ Ʊ ƴƶƯƵƨƮƨƴƵơƳ ΣƨƵƤƥƱƮơƳ ơ ƴƶƯƵƨƮƨƴƵơƳ 

ΣƨƵƤƥƮƪƵƽƵƪƵƤƳ ΣƬƤƳ ΣƨƵƤƥƮƪƵơƳ X , ƤƯ 
_
x>0 ƭƤƬ πƿƳ, ƤƯ 

_
x <0;  

ƐƱƯƟƧƨƳ 4 

 

Ɔ4. Να ƸαƲαƭƵƪƲƢƴƨƵƨ ƵƬƳ πƲƱƵƟƴƨƬƳ πƱƶ αƭƱƮƱƶƫƱƾƯ, ƦƲƟƷƱƯƵαƳ 
ƴƵƱ ƵƨƵƲƟƧƬƽ ƴαƳ, ƧƢπƮα ƴƵƱ ƦƲƟμμα πƱƶ αƯƵƬƴƵƱƬƸƨƢ ƴƨ ƭƟƫƨ 
πƲƽƵαƴƪ, Ƶƪ ƮƠưƪ ΣωƴƵό, αƯ ƪ πƲƽƵαƴƪ  ƨƢƯαƬ ƴωƴƵơ, ơ 

ΛάθοƳ, αƯ ƪ πƲƽƵαƴƪ ƨƢƯαƬ ƮαƯƫαƴμƠƯƪ.  

 

Ƥ) ƘƱ ƭƶƭƮƬƭƽ ƧƬƟƦƲƤΣΣƤ ƸƲƪƴƬΣƱπƱƬƨƢƵƤƬ ΣƽƯƱ ƦƬƤ Ƶƪ 
ƦƲƤƷƬƭơ πƤƲƟƴƵƤƴƪ πƱƴƱƵƬƭƿƯ ƧƨƧƱΣƠƯƺƯ 
(ΣƱƯƟƧƨƳ 2). 



ƆƕΧƋ 2ƋƗ ƗΕƏƍεƆƗ – ƈ΄ ƋƐΕƕƋƗƍάƑ  

 
ƘΕƏƓƗ 2ƋƗ ƆƔƓ 5 ƗΕƏƍεΕƗ 

ƥ) Ƌ πƤƲƟƦƺƦƱƳ ƵƪƳ f ƴƵƱ 0x  ƨƭƷƲƟƩƨƬ ƵƱ ƲƶƫΣƽ 

ΣƨƵƤƥƱƮơƳ ƵƱƶ )x(fy =  ƺƳ πƲƱƳ x , ƽƵƤƯ 0xx =  

(ΣƱƯƟƧƨƳ 2). 

Ʀ) ƆƯ ΒΑ,  ƨƯƧƨƸƽΣƨƯƤ ƨƯƽƳ ƧƨƬƦΣƤƵƬƭƱƾ ƸƿƲƱƶ Ω  Σƨ 

Β⊆Α , ƵƽƵƨ ƬƴƸƾƨƬ ƽƵƬ )()( ΒΡ>ΑΡ  (ΣƱƯƟƧƨƳ 2). 

Ƨ) ƘƱ ƨƾƲƱƳ, ƪ ƧƬƤƭƾΣƤƯƴƪ ƭƤƬ ƪ ƵƶπƬƭơ ƤπƽƭƮƬƴƪ ƵƺƯ 
ƵƬΣƿƯ ΣƬƤƳ ΣƨƵƤƥƮƪƵơƳ ƨƢƯƤƬ ΣƠƵƲƤ ƧƬƤƴπƱƲƟƳ 
(ΣƱƯƟƧƨƳ 2). 

ƨ) 0
0xx

xxlim ημ=ημ→ , 0x ∈ (ΣƱƯƟƧƨƳ 2). 
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ƌƉƐƆ Ƈ 

ƓƬ ƸƲƽƯƱƬ (ƴƨ ƮƨπƵƟ) πƱƶ ƸƲƨƬƟƴƵƪƭƤƯ ƱƬ ΣƤƫƪƵƠƳ ΣƬƤƳ ƵƟưƪƳ 
ƦƬƤ ƯƤ ƮƾƴƱƶƯ ƠƯƤ ΣƤƫƪΣƤƵƬƭƽ πƲƽƥƮƪΣƤ ƤƯơƭƱƶƯ ƴƵƱ 
ƧƬƟƴƵƪΣƤ [5,45) ƭƤƬ ƠƸƱƶƯ ƱΣƤƧƱπƱƬƪƫƨƢ ƴƨ ƵƠƴƴƨƲƬƳ ƭƮƟƴƨƬƳ 
ƢƴƱƶ πƮƟƵƱƶƳ . ƘƤ ƧƨƧƱΣƠƯƤ ƵƺƯ ƸƲƽƯƺƯ ƨΣƷƤƯƢƩƱƯƵƤƬ ƴƵƱ 
πƤƲƤƭƟƵƺ ƬƴƵƽƦƲƤΣΣƤ ƤƫƲƱƬƴƵƬƭƿƯ ƴƸƨƵƬƭƿƯ ƴƶƸƯƱƵơƵƺƯ 
ƨπƢ ƵƱƬƳ ƨƭƤƵƽ .  
 

 

Ƈ1. Ɛƨ ƥƟƴƪ ƵƱ πƤƲƤπƟƯƺ ƬƴƵƽƦƲƤΣΣƤ ƤƫƲƱƬƴƵƬƭƿƯ 
ƴƸƨƵƬƭƿƯ ƴƶƸƯƱƵơƵƺƯ ƨπƢ ƵƱƬƳ ƨƭƤƵƽ, ƯƤ ƶπƱƮƱƦƢƴƨƵƨ Ƶƪ 
ƧƬƟΣƨƴƱ ƵƺƯ ƸƲƽƯƺƯ πƱƶ ƸƲƨƬƟƴƵƪƭƤƯ ƱƬ ΣƤƫƪƵƠƳ .  

ƐƱƯƟƧƨƳ 4 
 



ƆƕΧƋ 3ƋƗ ƗΕƏƍεƆƗ – ƈ΄ ƋƐΕƕƋƗƍάƑ  

 
ƘΕƏƓƗ 3ƋƗ ƆƔƓ 5 ƗΕƏƍεΕƗ 

Ƈ2. ƗƵƱƯ ƨπƽΣƨƯƱ πƢƯƤƭƤ ƴƶƸƯƱƵơƵƺƯ ƵƪƳ ƭƤƵƤƯƱΣơƳ  ƵƺƯ 
ƸƲƽƯƺƯ, ƯƤ ƤπƱƧƨƢưƨƵƨ ƽƵƬ Ƥ=8 (ΣƱƯƟƧƨƳ 3) ƭƤƬ ƯƤ  
ΣƨƵƤƷƠƲƨƵƨ ƵƱƯ πƢƯƤƭƤ ƭƤƵƟƮƮƪƮƤ ƴƶΣπƮƪƲƺΣƠƯƱ  ƴƵƱ 
ƵƨƵƲƟƧƬƽ  ƴƤƳ (ΣƱƯƟƧƨƳ 5). 

 

ΧƲƽƯƱƬ 
(ƮƨπƵƟ) 

x i  v i  f i% N i F i% 

 [5, .    )  Ƥ+4    
 [ . , .    )  3Ƥ-6    
 [ . , .    )  2Ƥ+8    
 [ . , 45)  Ƥ-2    
ƗƾƯƱƮƱ      
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Ƈ3. ƑƤ ƥƲƨƫƨƢ ƪ ΣƠƴƪ ƵƬΣơ 
_
x ƭƤƬ ƪ ƵƶπƬƭơ ƤπƽƭƮƬƴƪ s ƵƺƯ 

ƸƲƽƯƺƯ πƱƶ ƸƲƨƬƟƴƵƪƭƤƯ ƱƬ ΣƤƫƪƵƠƳ .  

(εƢƯƨƵƤƬ ƽƵƬ : 84 δ9,17) 

ƐƱƯƟƧƨƳ 8 
 

Ƈ4. ƑƤ ƥƲƨƫƨƢ ƵƱ πƱƴƱƴƵƽ ƵƺƯ ΣƤƫƪƵƿƯ πƱƶ ƸƲƨƬƟƴƵƪƭƤƯ 
ƵƱƶƮƟƸƬƴƵƱƯ 37 ƮƨπƵƟ ƯƤ ƮƾƴƱƶƯ ƵƱ ΣƤƫƪΣƤƵƬƭƽ 
πƲƽƥƮƪΣƤ .  

ƐƱƯƟƧƨƳ 5 
 

ƌƉƐƆ ƈ  

Ɔπƽ ƵƱƶƳ ΣƤƫƪƵƠƳ ΣƬƤƳ ƵƟưƪƳ ƨƯƽƳ ƴƸƱƮƨƢƱƶ ƨπƬƮƠƦƱƶΣƨ 
ƵƶƸƤƢƤ ƠƯƤƯ ΣƤƫƪƵơ . ƆƯ ν  ƷƶƴƬƭƽƳ ƤƲƬƫΣƽƳ Σƨ 3≥ν , ƵƽƵƨ ƪ 
πƬƫƤƯƽƵƪƵƤ ƵƱƶ ƨƯƧƨƸƱΣƠƯƱƶ Ʊ ΣƤƫƪƵơƳ ƯƤ ΣƤƫƤƢƯƨƬ 

• ƈƤƮƮƬƭƟ ƨƢƯƤƬ 
1

3
2 +ν
ν

 

 

• ƍƴπƤƯƬƭƟ ƨƢƯƤƬ 
1

2
2 +ν
+ν

 

 

• ƭƤƬ ƵƬƳ ƧƾƱ πƤƲƤπƟƯƺ ƦƮƿƴƴƨƳ ƨƢƯƤƬ 
1

1
2 +ν
+ν

  



ƆƕΧƋ 4ƋƗ ƗΕƏƍεƆƗ – ƈ΄ ƋƐΕƕƋƗƍάƑ  

 
ƘΕƏƓƗ 4ƋƗ ƆƔƓ 5 ƗΕƏƍεΕƗ 

 • ΣƢƤ ƵƱƶƮƟƸƬƴƵƱƯ Ƥπƽ ƵƬƳ πƤƲƤπƟƯƺ ƦƮƿƴƴƨƳ ƨƢƯƤƬ Ƣƴƪ 

Σƨ ƵƱ ƽƲƬƱ 
xx

)23x(2
lim

2

2

1x +
−+

−→   

 

ƈ1. ƑƤ ƤπƱƧƨƢưƨƵƨ ƽƵƬ ƵƱ ƨƯƧƨƸƽΣƨƯƱ Ʊ ΣƤƫƪƵơƳ ƯƤ ΣƤƫƤƢƯƨƬ 
ΣƢƤ ƵƱƶƮƟƸƬƴƵƱƯ Ƥπƽ ƵƬƳ πƤƲƤπƟƯƺ ƧƾƱ ƦƮƿƴƴƨƳ ƨƢƯƤƬ 
ƥƠƥƤƬƱ . 
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ƈ2. ƑƤ ƤπƱƧƨƢưƨƵƨ ƽƵƬ 3=ν  
ƐƱƯƟƧƨƳ 6 

 

ƈ3. ƑƤ ƥƲƨƢƵƨ ƵƪƯ πƬƫƤƯƽƵƪƵƤ ƵƱƶ ƨƯƧƨƸƱΣƠƯƱƶ  Ʊ ΣƤƫƪƵơƳ 
ƯƤ ΣƤƫƤƢƯƨƬ  ΣƽƯƱ ΣƢƤ Ƥπƽ ƵƬƳ ƧƾƱ ƦƮƿƴƴƨƳ .  
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ƈ4. ƆƯ Ʊ ƤƲƬƫΣƽƳ ƵƺƯ ΣƤƫƪƵƿƯ πƱƶ ΣƤƫƤƢƯƱƶƯ ƭƤƬ ƵƬƳ ƧƾƱ 
πƤƲƤπƟƯƺ  ƦƮƿƴƴƨƳ  ƨƢƯƤƬ 32, ƯƤ ƥƲƨƢƵƨ ƵƱƯ ƤƲƬƫΣƽ ƵƺƯ 
ΣƤƫƪƵƿƯ ƵƪƳ ƵƟưƪƳ .  

ƐƱƯƟƧƨƳ 6 
 

ƌƉƐƆ ε 

εƢƯƨƵƤƬ ƪ ƴƶƯƟƲƵƪƴƪ  ,
x

xln1
)x(f

2+=  x>0 

ε1. ƑƤ ƤπƱƧƨƢưƨƵƨ ƽƵƬ ƪ f ƨƢƯƤƬ ƦƯƪƴƢƺƳ ƷƫƢƯƱƶƴƤ . 
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ε2. ΈƴƵƺ Ɛ ( ) 0x,)x(f,x >  ƴƪΣƨƢƱ ƵƪƳ ƦƲƤƷƬƭơƳ πƤƲƟƴƵƤƴƪƳ  

ƵƪƳ f. Ƌ πƤƲƟƮƮƪƮƪ ƨƶƫƨƢƤ Ƥπƽ ƵƱ Ɛ πƲƱƳ ƵƱƯ ƟưƱƯƤ  
yy′  ƵƠΣƯƨƬ  ƵƱƯ ƪΣƬƟưƱƯƤ Ox  ƴƵƱ ƴƪΣƨƢƱ  )0,x(Κ  ƭƤƬ ƪ 

πƤƲƟƮƮƪƮƪ ƨƶƫƨƢƤ Ƥπƽ ƵƱ Ɛ πƲƱƳ ƵƱƯ ƟưƱƯƤ xx′  ƵƠΣƯƨƬ  
ƵƱƯ ƪΣƬƟưƱƯƤ  Oy  ƴƵƱ ƴƪΣƨƢƱ ( ).)x(f,0Λ  ƆƯ O  ƨƢƯƤƬ ƪ ƤƲƸơ 

ƵƺƯ ƤưƽƯƺƯ , ƯƤ ƤπƱƧƨƢưƨƵƨ ƽƵƬ ƵƱ ƨΣƥƤƧƽƯ ƵƱƶ 
ƱƲƫƱƦƺƯƢƱƶ πƤƲƤƮƮƪƮƽƦƲƤΣΣƱƶ  ΟΚΜΛ  ƦƢƯƨƵƤƬ  
ƨƮƟƸƬƴƵƱ , ƽƵƤƯ ƤƶƵƽ ƦƢƯƨƬ ƵƨƵƲƟƦƺƯƱ .   

ƐƱƯƟƧƨƳ 7 



ƆƕΧƋ 5ƋƗ ƗΕƏƍεƆƗ – ƈ΄ ƋƐΕƕƋƗƍάƑ  

 
ƘΕƏƓƗ 5ƋƗ ƆƔƓ 5 ƗΕƏƍεΕƗ 

ε3. ΈƴƵƺ ƪ ƨƶƫƨƢƤ ,10,xy: ≠ββ+λ=ε  ƪ ƱπƱƢƤ ƨƢƯƤƬ πƤƲƟƮƮƪƮƪ 

πƲƱƳ ƵƪƯ ƨƷƤπƵƱΣƠƯƪ ƵƪƳ ƦƲƤƷƬƭơƳ πƤƲƟƴƵƤƴƪƳ ƵƪƳ f 
ƴƵƱ ƴƪΣƨƢƱ ( ).)1(f,1Σ  ƌƨƺƲƱƾΣƨ ƧƠƭƤ ƴƪΣƨƢƤ (xi,yi), 

i=1,2,…,10 ƵƪƳ ƨƶƫƨƢƤƳ ε , ƵƠƵƱƬƤ ƿƴƵƨ ƱƬ ƵƨƵΣƪΣƠƯƨƳ ƵƱƶƳ 

ix  ƯƤ ƠƸƱƶƯ ΣƠƴƪ ƵƬΣơ 10x
_ =  ƭƤƬ ƵƶπƬƭơ ƤπƽƭƮƬƴƪ .2sx =  

ƑƤ ƥƲƨƢƵƨ ƦƬƤ πƱƬƨƳ ƵƬΣƠƳ ƵƱƶ β  ƵƱ ƧƨƢƦΣƤ ƵƺƯ 

ƵƨƵƤƦΣƠƯƺƯ iy ƵƺƯ ƧƠƭƤ ƴƪΣƨƢƺƯ ƨƢƯƤƬ ƱΣƱƬƱƦƨƯƠƳ .  

ƐƱƯƟƧƨƳ 8 

ε4. ƆƯ Ɔ ƭƤƬ Ƈ ƨƢƯƤƬ ƨƯƧƨƸƽΣƨƯƤ ƨƯƽƳ ƧƨƬƦΣƤƵƬƭƱƾ ƸƿƲƱƶ Σƨ 
ƬƴƱπƢƫƤƯƤ ƤπƮƟ ƨƯƧƨƸƽΣƨƯƤ, ƵƠƵƱƬƤ ƿƴƵƨ ∅≠Α  
ƭƤƬ ,∅≠Β∩Α  ƵƽƵƨ ƯƤ ƤπƱƧƨƢưƨƵƨ ƽƵƬ  

      ( ) ( ) ( ))(f2)(f)(f Β∪ΑΡ≥Β∩ΑΡ+ΑΡ  

ƐƱƯƟƧƨƳ 5 

ƓεƋƈƍƉƗ (ƦιƤ ƵƱƶƳ ƨưƨƵƤƩƱΣƠƯƱƶƳ) 

1. ƗƵƱ  ƵƨƵƲƟƧƬƱ  ƯƤ  ƦƲƟƹƨƵƨ  ΣƽƯƱ  ƵƤ  πƲƱƭƤƵƤƲƭƵƬƭƟ  (ƪΣƨƲƱΣƪƯƢƤ ,  
ƨưƨƵƤƩƽΣƨƯƱ  ΣƟƫƪΣƤ) .   ƑƤ  ΣƪƯ  ƤƯƵιƦƲƟψƨƵƨ  ƵƤ  ƫƠΣƤƵƤ  ƴƵƱ  
ƵƨƵƲƟƧƬƱ .  

2. ƑƤ ƦƲƟƹƨƵƨ ƵƱ ƱƯƱΣƤƵƨπƿƯƶΣƽ ƴƤƳ ƴƵƱ πƟƯƺ ΣƠƲƱƳ ƵƺƯ 
ƷƺƵƱƤƯƵƬƦƲƟƷƺƯ ƤΣƠƴƺƳ ΣƽƮƬƳ ƴƤƳ πƤƲƤƧƱƫƱƾƯ. εƨƯ ƨπιƵƲƠπƨƵƤι 
ƯƤ ƦƲƟψƨƵƨ ƭƤΣƬƟ ƟƮƮƪ ƴƪΣƨƢƺƴƪ. ƎƤƵƟ  ƵƪƯ  ƤπƱƸƿƲƪƴơ  ƴƤƳ  ƯƤ  
πƤƲƤƧƿƴƨƵƨ  ΣƤƩƢ  Σƨ  ƵƱ  ƵƨƵƲƟƧƬƱ  ƭƤƬ  ƵƤ  ƷƺƵƱƤƯƵƢƦƲƤƷƤ .  

3. ƑƤ  ƤπƤƯƵơƴƨƵƨ  ƴƵƱ  ƵƨƵƲƟƧιό  ƴƤƳ  ƴƨ  ƽƮƤ  ƵƤ  ƫƠΣƤƵƤ .  
4.  ƑƤ  ƦƲƟƹƨƵƨ  ƵƬƳ  ƤπƤƯƵơƴƨƬƳ  ƴƤƳ  ΣόƯƱ  Σƨ  ΣπƮƨ  ơ  ΣόƯƱ  Σƨ  ΣƤƾƲƱ  

ƴƵƶƮƽ .  ƐπƱƲƨƢƵƨ  ƯƤ  ƸƲƪƴƬΣƱπƱƬơƴƨƵƨ  ΣƱƮƾƥƬ  ΣƽƯƱ  ƦƬƤ  ƴƸƠƧƬƤ ,  
ƧƬƤƦƲƟΣΣƤƵƤ  ƭƤƬ  πƢƯƤƭƨƳ .  

5.  ƑƤ  Σƪ  ƸƲƪƴƬΣƱπƱƬơƴƨƵƨ  ƸƤƲƵƢ  ΣƬƮƬΣƨƵƲƠ .  
6.  ƎƟƫƨ  ƤπƟƯƵƪƴƪ  ƵƨƭΣƪƲƬƺΣƠƯƪ  ƨƢƯƤƬ  ƤπƱƧƨƭƵơ .  
7. εƬƟƲƭƨƬƤ  ƨưƠƵƤƴƪƳ :  ƵƲƨƬƳ  (3) ƿƲƨƳ  ΣƨƵƟ  Ƶƪ  ƧƬƤƯƱΣơ  ƵƺƯ  

ƷƺƵƱƤƯƵƬƦƲƟƷƺƯ .  
8. ΧƲƽƯƱƳ  ƧƶƯƤƵơƳ  ƤπƱƸƿƲƪƴƪƳ :  10.30 π .Σ .  

KƆƏƋ ƉƔƍƘƙΧƍƆ  
 ƘƉƏƓƗ ƐƋƑƙƐƆƘƓƗ 


